Preizkus znanja v 3d iz geometrije (do prizme),29.5.2012

(vse naloge so enakovredne)

1.Romb z diagonalama e = 24cm in f = 70cm ima enak obseg kot pravokotnik,
katerega osnovnica je enaka kraj$i diagonali romba. Kateri lik ima vec¢jo plos¢ino

in za koliko?

2. Izracunajte plosc¢ino trikotnika, pri katerem sta znani dve stranici, b = 85¢cm

in ¢ = 60cm, in viSina na tretjo od stranic v, = 36cm.

3.V trapezu s ploi¢ino S = 190cm” je visina 8 cm, osnovnici pa sta v razmerju 3 : 2.

[zraCunajte dolZini osnovnic.

4.Tricevis premeri18cm, 24cm in 72 cm bi radi nadomestili z eno, katere pretok
bo enak vsem trem opisanim cevem skupaj. [zracunajte premer te cevina dve

mesti natan¢no.

5.V trikotniku ABC veljasine :sin f:siny =5:12:13. [zraCunajte velikosti

kOtOV' Pomagajte si s sinusnim in nato s kosinusnim izrekom.

6. Robovi osnovne ploskve pokoncne tristrane prizme merijo 1 1cm, 13cm in 20cm,

. . . 3 v . v .
njena prostornina meri 90cm’. IzraCunajte povrSino prizme. Pomagajtesi s Heronovim obrazcern.



1.Romb z diagonalama e = 24 cm in f = 70 cm ima enak obseg kot pravokotnik,
katerega osnovnica je enaka krajsi diagonali romba. Kateri lik ima vecjo plosc¢ino

in za koliko 2,3,

Pomembna lastnost pri rombu sta pravokotni diagonali in poleg obiCajnega obrazca
za plos¢ino paralelograma lahko uporabimo Se obrazec za deltoid: S = % :
Stranice pri rombu (vse Stiri so enake) ozna¢imo z a,, pri pravokotniku paza, inb,.
Iz podatkov slediob, =4a, =ob, =2a,+2b,ina, =e="24.
Ker sta diagonali pravokotni in se razpolavljata, lahko s Pitagorovim izrekom
izradunamoa, :  a, = /(¢F +(¢f =122 +35> =1369 =37 cm = ob, =148cm
ob,=2a,+2b,=48+2b, =148 = b, =50cm

. .. Nxe 2470 2 _ _ _ 2
Sedaj primerjajmo obe plos¢ini: S, =22 =840cm” in S,=a,-b,=24-50=1200cm

Vedjo plos¢ino ima pravokotnik in sicer za 360 cm”.

2. Izracunajte ploscino trikotnika, pri katerem sta znani dve stranici, b = 85 cm

in ¢ = 60 ¢m, 1n viSina na tretjo od stranic v, = 36 cm.q;g; /460

* Lahko bi racunali s kotnimi funkcijami, Se laze pa s Pitagorovim izrekom. Stranico a

sestavljata pravokotni projekciji ostalih dveh stranic nanjo. Oznac¢imo jihz q, in a,.
S Pitagorovim izrekom dobimo: a, =+/b° —v? =+/5929 =77 cm in
a,=4c’—v: =+2304 =48cm = a=a, +a, =125cm

a-v, 125-36

2
*% S kotnimi funkcijami pa bi racunali takole:

Plos¢ina trikotnika pa je S = =2250 cm’

Oba kota, ki sestavljata kot & ozna¢imo z ¢, in z . Sedaj veljata naslednji zvezi

= Yo _ 36 — 9 =Ye 36 _3 = °
cosa, = =5 =>0a,=6494%°mcosa, =-r=2=s=>a, =5313

bcsin

a=a,+a. =118,07° Obrazec za plos€ino z uporabo kota je S = = 2250 cm”’.

***Tretjinadin: sinf=-==2= f=3687°insiny =-+=2= y=2506°

7 =180°- f—y =118,07° = § = 2SN

= 2250 cm®.



3.V trapezu s plo&¢ino S = 190cm” je visina 8 cm, osnovnici pa sta v razmerju 3 : 2.

IzraCunajte dolZini osnovnic. ¢ 4640,

Z upostevanjem razmerja osnovnic, a : ¢ = 3 : 2, lahko ozna¢imo a = 3k in ¢ = 2k.

Obrazec za plo§¢ino trapeza je S =<y =3HE%.8=190=5k-4=190= k=2

Dolzini osnovnicsta a=3-2=285cminb=2-2=19cm

4.Tricevis premeri18cm, 24 cm in 72 cm bi radi nadomestili z eno, katere pretok
bo enak vsem trem opisanim cevem skupaj. [zraCunajte premer te cevina dve

mesti natancno. g;gq/s44

Sesteti moramo vse tri preseke (ploscine krogov).
S=8S+8,+S, S,=nr=r-9"=81r S,=7xr =x-12° =144z
S,=rxr, =x-36=1296r S=81rx+1447+12967 =1521n =71’ =

= =1521=r=39=2r=78cm

5.V trikotniku ABC veljasinea :sin f:siny =5:12:13. Izracunajte velikosti

kotov. podobna $203/596

Sinusni izrek pravi sina :sinf:siny =a:b:c =5:12:13, zato lahko zapiSemo
a=5k,b=12kinc =13.

N : : b*+c*—a’
Kote izra¢unamo po kosinusnemizreku cosa = By =
c
144k> +169k> — 25k 288 12

= = =—=a=22,6°

2-12k-13k 312 13 @——

2 2 2 2 2 2
cosﬂ:a +c"—b :25k +169k° — 144k _ 50 =i:>ﬂ:67,4°
2ab 2-5k-13k 130 13

a’+b>—c* 25k +144k* -169k> 0

Cosy = = = =0=y=90°

2ab 2-5k-12k 120




Lahko pa bi razmisljali tudi drugace: 1z 1izkuSenj poznamo trojico Stevil 5,12 in 13,

da je pitagorejska trojica, ker je 5° +12° =13 (podobno velja za trojico 3, 4 in 5).

Zato veljaa® +b*> = ¢* in imamo torej opraviti s pravokotnim trikotnikom, = 90°.
=3

Zato velja tudi sin @ = 4 = - in sin # = £ = 12 in dobimo enaka kota kot prej,

z uporabo kosinusnega izreka.

6. Robovi osnovne ploskve pokonéne tristrane prizme merijo11cm, 13 cm in 20 cm,

njena prostornina meri 90 cm’. Izradunajte povrsino prizme. g, 40

Pri obeh obrazcih, za prostornino in za povrsino prizme nastopa ploscina

osnovne ploskve. Ker je osnovna ploskev trikotnik z danimi stranicami,

uporabimo Heronov obrazec O = \/ s(s—a)(s-b)(s—c), s= e

s =130 — 93 0 =/22(22-11)(22-13)(22-20) =+/22-11-9-2 =11-3-2 = 66

V=0-v=90=66-v=90=v=1 Ker jeprizma pokon¢na, je stranski rob enak

visini. Plas¢ sestavljajo trije pravokotniki. p/=11-2+13-32+20-3=44-2=60

Povrsina prizme je P =2-0+ pl =132+60=192cm’




