1)

2.d,4.6.2015 Priimek in ime

Ponovitev preizkusa znanja iz Vietovega pravila, tangente na parabolo in kompleksnih Stevil
Vsaka naloga je vredna 8 tock, najvecje Stevilo tock je 40.

Za zadostno je potrebnih vsaj 20 tock, za dobro 25, za prav dobro 30, za odli¢no pa vsaj 35 tock.

| Skupno $tevilo totk | Ocena

Dana je mnozica kvadratnih enagb mx> + (m —1)x —m —3 = 0, pri emer
je m poljubno realno Stevilo. Za katero Stevilo m bosta resitvi enacbe:
a) nasprotniStevili;

b) obratniStevili?

Resitev
: : b 1-m. c —-m-3
Vietovo pravilo x, +x, =——= inxx,=—=—-
a m a m
a) x, =—-x, = x,+x, =0 reSitvista nasprotni

Iz prve Vietove enacbe dobimo:

I=m = =1
" m=1

[m = 1vstavimo v kvadratno ena¢bo ena¢bo x> +(1—1)x—~1-3=0

ni zahteva naloge=

Enacba x> —-4=0 inresitvi x, =2=x, =-2]

1 .. :
b) x, =— = x,x, =1 resSitvista obratni
Xy
Iz druge Vietove enacbe dobimo:

-m-3 3
—=l=>-m-3=m=>m=——
m 2

ni zahteva naloge= [

Enatba 3x’ +5x+3=0=x,, = = X,
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Stevilo
tock od 8

m = —3 vstavimo v kvadratno enacbo enatbo —3x? + (=3 —1)x+3-3=0 /(-2
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Stevilo
tock od 8

2)

Dani sta druZini premic y = kx — k —11in parabol y = x* +3x — 2k + 2.
Pri katerih vrednostih £ bomo dobili tangento na parabolo.

[zraCunajte dotikaliSCe in narisite resitev v koordinatnem sistemu.

Resitev

Presekamodruzini: kx—k—-1=x"+3x-2k+2=>x"+3x—kx—-k+3=0=>
X +B-kx+B-k)=0 D=0=b-dac=(3-k) -4(3-k)=0=
O—6k+k>—12+4k=0=>k> -2k-3=0=(k+1)(k-3)=0=k, =—1link, -

Enacbi tangentsta ¢: y=-x ¢, y=3x-4

Enacbiparabolsta p;: y=x"+3x+4 p,; y=x"+3x—4

Z resitvijo enatbe x + (3 — & )x — (3 — k) = 0 dobimo abscisi dveh dotikalisc.
ky=-1 x> +4x+4=0=(x+2)=0=x,=2iny,=2 D, =(-2,2)

k,=3 x*+0x—0=0=x,=0iny, =0-4=-4 D, =(0,-4)

Grafa parabol
C 1y — 42 _ b b2-4
| pry=x +3x+4=1, —(_59_—461“):
- |3 z
Tl -\ 2> Z:l%

y=x"+3x+4=>D=9-16<0=
nima nicel

p2: y= x2 +3x—-4= T2 = (isto, zgornji—S):>

K2

11 y:x2+3x—4:>y=(x+4)(x—1):>

x, =—4mnx, =1
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Stevilo

3.) V kompleksni ravnini nariS§ite mnozico in izra¢unajte njeno plos¢ino ~~ F==----

{ze(C; z—3i+1‘ >2,Rez2—4,Isz5,Imz>%Rez+1}

Si

. 4|- ........................................

3i

20

. 1|- ........................................

0i

-1i 4




4) Resite enacbo s kompleksnimi Stevili (1_—1)2 +1= ‘z‘ + 2+ 5i

pravilno—5i*

Resitev:

z=a+bi zZ=a-bi ‘Z‘Z\/Clz-l-bz

Resitev z originalnim (nepravilnim) podatkom:
(1+i)a-bi)+1=+a> +b* +a+bi+5i
a—bi+ai+b+1:(x/m+a)+(b+5)i
(a+b+1)+(a—b)i:(«/m+a)+(b+5)i
a+b+1:\/m+a:>b+1:m

a-b=b+5=a=2b+5

b+1=/(2b+5) +5° = b2 +2b+1=4b> + 206+ 25+ 5 =

4b* +18h+24=0=2b"+9H+12=0
D =81—-96 =—15 = ni realnih resitev za » = Enacba nima resitve.

Resitev z druga¢nim (pravilnim) podatkom:
(1+i)(a—bi)+1="a’ +b +a+bi-5i
a—bi+ai+b+1:(x/m+a)+(b—5)i
(a+b+1)+(a—b)i:(«/m+a)+(b—5)i
a+b+1:m+a:>b+1:m

a-b=b+5=a=2b-5

b+1=/(2b—5F +5> = b2 +2b+1=4b> —20b+25+b> =
4b* —22b+24=0=>2b"-11b+12=0=

2b* —8h—3b+12=0=2b(b—4)-3(b—4)=0

= (b-4)(2b-3)=0=h =4inb, =3 =

—a,=2-4-5=3ina,=2-3-5=-2

Resitev z =3+4iinz, =-2+3i




5) Zuporabo kotnih funkcijizracunajte, koliko je /—26—18;. :ﬂ:‘;’d 8

Resitev Se grafi¢no predstavite.

Resitev

mod(— 26 —18i) = |- 26 —18i| = V676 + 324 = /1000

r = mod(Y= 26— 187 )= Y/mod(~ 26 — 187) = Y+/1000 = r =10

arg(— 26 —18i) = 180° + tan~' (1) = 214,695°

o = argi/mod(— 26— 187)) = Larg(— 26— 18/) = 1 - 214,695° = ¢ = 71,565°
m:a+bi:>a:r-cosgozlinb:r-singoz3

V=26-18i =1+3i

Sta Se dve resitvi, sajlahko argumentu dodamo veckratnike 360°,

zato lahko tej reSitvi dodamo tretjino, torej veCkratnike 120°.
@, =p+120°= @, =191,565° in @, =p+240°= ¢, =311,565°

V=26-18i =a+bi=a=r-cosp, =-3,098inb=r-sinp, =-0,634
V—26—-18i =-3,098 —0,634i
V=26-18i =a+bi=>a=r-cosp, =2,098inb=r-singp, =-2,366

V—=26-18i =2,098 —2,366i
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Prostor za dodatne izraCune



