Preizkus znanja v 2a iz kompleksnih Stevil, 3. 2. 2012 (vse naloge so enakovredne - 8 tock)
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. Dolocite kompleksno Stevilo z, za katero je °7 0 jp SETE_
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z+3-3i <4(Rez < —4vImz > 4)}

.V kompleksni ravnini nariSite mnozico {z e C;
1-13i
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. Resiteenagbo  z+i(z—1)=6—|].

. Izradunajte  2(1—i)" + +2-1" -3 - (3 + 71‘)(2 +5i).

. Razstavite v mnozici kompleksnih §tevil  x° —3x* +5x+9.

. Resite kvadratnoena¢bo x> +x+1—i=0.

RESITVE SO NA NASLEDNJIH STRANEH.



RESITVE:
1. Zaradi boljSe preglednosti bomo Re z in Imz zamenjaliz x in y.
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vstavimo v drugo enatbo  4x+8=3(5x—1)= 4x+8=15x-3 =

=>llx=1l=>x=1 y=5-1-1=4 z=1+4i
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Prvipogoj ‘z +3-— 31" < 4 pomeni ¢rtkano kroZnico

—3il <4 n(Rez < —4vImz > 4)}

ssrediS¢em v tocki =3 +3i_; 5, (5,50
polmerom 4. Nato potegnemo dve premici,
navpic¢na je polna, vodoravna je ¢rtkana.
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navpicne je reSitev = modro Srafirana.
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4.Venathi z+i(z—1)=6- ‘z‘ bomo z zamenjaliz a + bi.

a—-bi+ai—-b—i=6—-+a’+b* :>(a—b)+(a—b—1)i:

+ (V5] =38 —(6-14i +15i +35) =

—13+2i

6-vVa*+b* +0-i=>

=a-b=6-+a’+b>ina—b—1=0=a—b=1ina =b+1vstavimo v prvo enacbo

1=6-(b+1 +52 = J(b+1F +b> =5 = b2 +2b+1+b> =25 = 26> +2b—24 = 0 =
= b +b-12=0=(h+4)(b-3)=0=b =—4ing =—4+1=-3 b, =3ina, =4

zy=-3-4iinz, =4+3i




5. Da bi razstaviliizraz x> —3x” + 5x +9, najprej ugibamo, pri kateri
vrednosti x ima vrednost 0. Hitro vidimo, da je taka vrednost—1 , , ..o ,.
Zato bo izraz deljiv z dvoclenikom x +1.

(x3 —-3x° +5x+9): (x+1)=x"—4x+9 Sedajrazstavimo §e x* —4x +9,
+x° £ x°

tako da reSimo ustrezno enacbo.
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x’ —3x° +5x+9=(x+1)(x—2—i«/§)(x—2+i«/§)

6. Kvadratno enatbo x* + x + (1 — i) = 0 re$ujemo po obrazcu.
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.. vy . Lahkobi zapisaliN—3+4i =1+ 4i—4=
Sedaj je potrebno resiti koren v/ —3 + 4i.  MRodizpsalivIrdi=diva
=y (l+2i) =1+2i in takojresili koren.

N=3+4i=a+bi/> = 3+4i=a’ —b* +2abi = a* —b* =—3in2ab=4 =

vstavimo v
?Q prvo enacbo 4

a=_ = bz—b2 :—3/;;2 =4-b"=-30"=b"-3b"-4=0=>

= (b>-4)(p> +1)=0=b> =1

b mora biti
realno Stevilo

-1+ ] : .
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Lahko pa bi reSitev i uganili (i2 +i+(1-i)= O)in nato izraz x> + x+ (1 —i)delili z x — i.

(x2+x+1—i):(x—i)=x+(l+i)

+x° Fix [zraz lahko razstavimo po pravilu o deljenju:
(1+i)x+(1-1) Caxt+l-i=(x—i)(x+(1+7))
+(1+i)ex(-i+1) Druga resitev je torejx +(1+7)=0=

0 = x,=—1-i



